Veta 8. (Luzin) Nech je K C R" kompaktnd a A oznacuje Lebesqueovu mieru v R"™. Ak je
f+ K — R X-meratelnd a koneénd s.v., potom pre kazdé € > 0 ezistuje otvorend mnozina
G CR" tak, ze N(G) < € a restrikcia f|g\a je spojitd (konecnd) funkcia.

Dokaz. Uvazujme vsetky otvorené intervaly v R, ktorych koncové body si racionalne ¢isla, a
zorad’'me tieto intervaly do postupnosti Uy, Us, . ... Zvolme tieZ ¢ > 0 a polozme Fy = (. Z Vety 6
plynie, 7e existuje otvorena mnozina Gy tak, ze f~!(—oo)Uf~1(c0) C Go a AM(Go) < /2. Z Vety 6
tiez plynie, Ze existuji otvorené mnoziny G; a kompaktné mnoziny F; tak, ze

Fcf~YU)cG;, a ANGj\F) <2797l j=1,2,....

Mnozina G := |J;2o(G; \ Fj) je otvorend a A\(G) < e. Polozme Y := K \ G. Restrikcia f|y je
zrejme koneénd funkcia, lebo Gy C G. Dalej plati Y N G; =Y NFj, ateda

Ynfu)=YnaGy, j=1,2,....
Pretoze kazd4 otvorend mnozina v R sa d4 napisat’ ako zjednotenie mnozin zo systému {U,}
a mnoziny Y N G; st otvorené v Y, st vzory otvorenych mnozin pri zobrazeni fly : ¥ — R

otvorené, a teda fly : Y — R je spojita.

Désledok. Za predpokladov Luzinovej vety pre kaZdé € > 0 existuje ¢ : K — R spojitd tak, Ze
Mz € K : pla) # f@)}) <.

Dokaz. Staci pouzit’ Tietzeho vetu o rozsireni spojitého zobrazenia f|x\¢ na mnozinu K.



