RieÓiteÌskÙ seminÁr 1. sŒria Õloh

1. Nech {xn}1n_{=1} je postupnosÔ zadanÁ vzÔahmi:

x_1 = 0, x_2 = 2, x_3 = 3 a xn_{+3} = xn + xn_{+1} pre vÓetky n ∈ N. DokÁÚte, Úe pre kaÚdŒ prvoÃÉslo p platÉ p | xp.

2. Nech {an}1n_{=1} je postupnosÔ kladnÙch reÁlnych ÃÉsel takÁ, Úe an ≤ a_2n + a_2n_{+1} pre vÓetky n ∈ N.

DokÁÚte, Úe

∑1_{n=1 an diverguje.}

3. Pre kaÚdŒ reÁlne ÃÉslo x_1 de˛nujeme postupnosÔ {xn}1n_{=1} predpisom

xn_{+1} = xn ( xn + 1 n )

pre vÓetky n ∈ N. DokÁÚte, Úe existuje prÁve jedno x_1 takŒ, Úe 0 < xn < xn_{+1} < 1 platÉ pre vÓetky n ∈ N. 4. DokÁÚte, Úe kaÚdÙ konvexnÙ pÑÔuholnÉk s vrcholmi v mreÚovÙch bodoch mÁ obsah aspoÎ^5_2 .

5. DokÁÚte, Úe neexistujÕ 4 body v rovine takŒ, Úe vÓetky ich vzÁjomnŒ vzdialenosti sÕ nepÁrne celŒ ÃÉsla.

TermÉn: do 14. novembra 1996

RieÓiteÌskÙ seminÁr 1. sŒria Õloh

1. Nech {xn}1n_{=1} je postupnosÔ zadanÁ vzÔahmi:

x_1 = 0, x_2 = 2, x_3 = 3 a xn_{+3} = xn + xn_{+1} pre vÓetky n ∈ N. DokÁÚte, Úe pre kaÚdŒ prvoÃÉslo p platÉ p | xp.

2. Nech {an}1n_{=1} je postupnosÔ kladnÙch reÁlnych ÃÉsel takÁ, Úe an ≤ a_2n + a_2n_{+1} pre vÓetky n ∈ N.

DokÁÚte, Úe

∑1_{n=1 an diverguje.}

3. Pre kaÚdŒ reÁlne ÃÉslo x_1 de˛nujeme postupnosÔ {xn}1n_{=1} predpisom

xn_{+1} = xn ( xn + 1 n )

pre vÓetky n ∈ N. DokÁÚte, Úe existuje prÁve jedno x_1 takŒ, Úe 0 < xn < xn_{+1} < 1 platÉ pre vÓetky n ∈ N. 4. DokÁÚte, Úe kaÚdÙ konvexnÙ pÑÔuholnÉk s vrcholmi v mreÚovÙch bodoch mÁ obsah aspoÎ^5_2 .

5. DokÁÚte, Úe neexistujÕ 4 body v rovine takŒ, Úe vÓetky ich vzÁjomnŒ vzdialenosti sÕ nepÁrne celŒ ÃÉsla.

TermÉn: do 14. novembra 1996