2. sŒria Õloh

1. Nech f : R → R je funkcia takÁ, Úe kedykoÌvek P^∞n_{=1} an je konvergentÙ rad reÁlnych ÃÉsel, potom P^∞n_{=1} f(an) tieÚ konverguje. DokÁÚte, Úe f^′(0) existuje a je koneÃnÁ.

2. DokÁÚte, Úe existuje nespoÃÉtateÌnÙ systŒm F podmnoÚÉn mnoÚiny prirodzenÙch ÃÉsel takÙ, Úe prienik ÌubovoÌnÙch dvoch rÐznych mnoÚÉn z F je koneÃnÁ mnoÚina.

3. Existuje spojitÁ funkcia f : R → R, ktorÁ mÁ ostrŒ lokÁlne maximum v kaÚdom racionÁlnom ÃÉsle?

4. NÁjdite kladnŒ reÁlne ÃÉslo α takŒ, Úe pre kaÚdŒ kladnŒ celŒ ÃÉslo n platÉ ⌊αn⌋ ≡ n mod 2, kde ⌊x⌋ znamenÁ (dolnÕ) celÕ ÃasÔ ÃÉsla x.

5. Nech {xn}^∞n_{=0} je postupnosÔ reÁlnych ÃÉsel zadanÁ vzÔahmi x_0 = 1000, xn_{+1} = xn +^1xn . VypoÃÉtajte x_{1000000} s absolÕtnou chybou menÓou ako 10^{−8}.