RieÓiteÌskÙ seminÁr

3. sŒria Õloh

1. Existuje spojitÁ funkcia f : R → R takÁ, Úe platÉ f(f(x)) = −x pre kaÚdŒ x ∈ R?

2. Nech {x_n}1_{n=1} je postupnosÔ reÁlnych ÃÉsel takÁ, Úe x_{n+1} = x_n −^1_xn pre kaÚdŒ n ∈ N. DokÁÚte, Úe postupnosÔ obsahuje nekoneÃne veÌa zÁpornÙch Ãlenov.

3. DokÁÚte, Úe tg 1ffi je iracionÁlne ÃÉslo.

4. NÁjdite vÓetky dvojice racionÁlnych ÃÉsel 0 < a < b takÙch, Úe a^b = b^a.

5. Nech A_1 ∪ A_2 ∪ A_3 = R^2 . DokÁÚte, Úe existuje i ∈ {1, 2, 3} takŒ, Úe pre mnoÚinu A_i platÉ: Pre kaÚdŒ d ∈ (0, ∞) existujÕ x, y ∈ A_i takŒ, Úe ‖x − y‖ = d. (‖ · ‖ znamenÁ euklidovskÕ normu.)

TermÉn: 20. 12.1996