1. sŒria Õloh, letn«y semester

1. Nech c ≥ 0 je danÁ konÓtanta. Charakterizujte mnoÚinu vÓetkÙch spojitÙch funkciÉ f : R → R takÙch, Úe f(x) = f(x^2 + c) pre vÓetky x ∈ R.

2. NÁjdite pre celŒ n ≥ 2 maximÁlnu hodnotu vÙrazu

x_1x_2 + x_2x_3 + · · · + x_n�_1x_n + x_nx_1,

kde (x_1, x_2, . . . , x_n) prebieha vÓetky permutÁcie mnoÚiny {1, 2, . . . , n}. 3. Rozhodnite, Ãi existuje reÁlna matica A typu 2×2 pre ktorÕ platÉ 1 ∑ n=0 (−1)^n (2n + 1)!

A^{2n+1} = ( 1 1997 0 1 ) .

4. Pre danÙ koneÃnÙ reÔazec S symbolov X a O nech ´(S) oznaÃuje poÃet symbolov X mÉnus poÃet symbolov O v reÔazci S. ReÔazec S nazveme vyvÁÚenÙ, ak kaÚdÙ podreÔazec T (po sebe idÕcich symbolov) reÔazca S spËÎa −2 ≤ ´(T ) ≤ 2. NÁjdite poÃet vyvÁÚenÙch reÔazcov symbolov X a O dËÚky n.

5. Nech (a_1, b_1), (a_2, b_2), . . . , (a_n, b_n) ∈ R^2 sÕ vrcholy konvexnŒho mnohouholnÉka, ktorÙ obsahuje bod (0, 0) vo svojom vnÕtri. DokÁÚte, Úe existujÕ kladnŒ reÁlne ÃÉsla x a y takŒ, Úe platÉ

(a_1, b_1)x^{a1} y^{b1} + (a_2, b_2)x^{a2} y^{b2} + · · · + (a_n, b_n)x^any^bn = (0, 0).

Termín odovzdania: do 10.3.1997, do prie»cinku D.»Sev»covi»ca, sekretari«at «UAM, M204.