LINEARNE NORMOVANE PRIESTORY
. Dokazte, ze
(1, 29) || = max {|z1 + 3], |21 — @s}
je norma na IR
. Dokazte, 7ze
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(o1, 22)" | = masx { s,

je norma na IR?.

. Nech ay,...an > 0 st dané. Dokazte, ze
I(z1,...28)" || = ar|z1| + ... 4 an|zN|

je norma na RV.

. Nech a > 0 je dané. Dokézte, ze

_ —Qx
1711 = mase [e=  (x)

je norma na C([0,1]).
. Dokazte, 7ze

171/ =1£(0) + max o ()

je norma na C([0,1]).

. Nech (X,||.]l1) a (Y, ||-||2) st linedrne normované priestory. Na karte-
zidnskom stcine X x Y definujeme funkciu ||.|| tak, pre (z,y) € X XY
polozime:

(@, )l = [zl + [lyll2-

Dokézte, ze ||.|| je norma na priestore X x Y.

VLASTNOSTI NORMY

. Nech (X, |.]|) je LNP a nech z1,...z; € X. Dokate, 7e
o1+ ..ozl < ||lzol + - - - |2kl

. Nech (X, |.]|) je LNP a nech a,b,c,d € X. Dokdite, 7e

| lla =0l = lle —dll | < lla—cll + [Ib —d|l.



EKVIVALENTNE NORMY

1. Dokazte, ze pre kazdé a > 0 je norma

1711 = mae e (x)

na C([0,1]) ekvivalentnd s maximovou normou

Il oo =Irg[g§]|f(rr)|-

2. Dokézte, ze norma

71/ =1£(0)] + max o ()

na C([0,1]) nie je ekvivalentnd s maximovou normou.

GULE V LINEARNYCH NORMOVANYCH PRIESTOROCH

V prikladoch 1, 2, 3 nakreslite v IR? gulu so stredom v bode (0,0)7 a polo-
merom 1, ak na IR? uvazujeme normu

1.
||($1,$2)T|| =2 |$1| +5 |x2|
2.
(1, @2) || = max {|z1 + 22, [221 — 22}
3.
x T
(1) = max { oo, o + 2% 2|1

BT B

4. Uvazujme priestor C([0,1]) s normou

151 = [ 150l

a funkcie
9(z) =z, z €l0,1],
1
fmn(z) =2+ —sin(2mnz), z € [0,1],
m

kde m,n € IN. Nech € > 0 je dané. Pre aké hodnoty parametrov m,n
plati

fmn € B:(g)?



5. Uvazujme priestor C([0,1]) s normou
Il = max 1£(2)].
Nech a,b € IR st pevne zvolené, definujme funkciu
g(x) =ax +b, z€l0,1].
Pre parametre ¢,d € IR definujme funkciu
fealxz) =cx+d, ze]|0,1].
Nech € > 0 je dané, zistite, pre aké ¢, d plati

fc,d € B.(g).



