LIMITA A SPOJITOST FUNKCIE

1. Vypocitajte limity nasledujicich funkcii pre x — 0,y — 0:

_ Var2+y?2+1-1

(a) fi(z,y) sin (22+52)

(b) folw,y) = 5L

(¢) fs(x,y) = gty

(d) fa(z,y) = (2% +y*) In(z* + y*)
(e) fs(z,y) = zyn(z® +y?)

2. Dokazte, ze nasledujuce limity neexistuju:

(a) limita funkcie g;(x,y) = e ¥sin(z + y) pre x — 00,y — 00
(b) limita funkcie ga2(z,y, 2) = % prex — 0,y — 0,z — 0
3. N4jdite body nespojitosti danych funkcii. Daji sa v tychto bodoch
spojito dodefinovat?

. 1
(@) w(2,y) = Gemoranes

4_
(b) us(z,y) = s

: 3 3
(©) ws(a,y) = Sg)
4. Zistite, ¢i st nasledujuce funkcie rovnomerne spojité na danych mnozinach:
(a) vi(z,y) = % na mnozine {(:U,y)T eR?: 0<2?2+y2 < 1}
(b) va(z,y) = In(x?4+y?) na mnozine {(;U, T eR?: 0<a? +y? < 1}
(¢) vs(z,y) = V2% +y? na R?
PARCIALNE DERIVACIE
1. Nech f(z,y) = In(e” + e¥). Ukazte, ze:

(@) g£+5L=1
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(b) GH5H— (5dy) =0

2. Nech g(z,y) = 23 + axy?, kde a je konstanta. N4jdite hodnotu
konstanty a, pre ktord funkcia g vyhovuje rovnici
0%g 0%
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DIFERENCIAL
. Nech f(z,y,z) = arctg(zyz).

(a) Dokézte, ze funkcia f je diferencovatelna v kazdom bode z IR3.
(b) Najdite jej diferencial v bode a = (1,1,1)7.
(c) Né&jdite hodnotu tohto diferencidlu vo vektore h = (0.1,0.1,0.05)7".

. Najdite diferencialy funkcii

(a) fi(z,y) = 3In(z* +y?)

. Pouzitim diferencidlu najdite priblizni hodnotu vyrazu
su v absolitnej hodnote malé.
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. Nahradte prirastok funkcie diferencidlom a priblizne vypoéitajte 1, 04192,

. Najdite diferencial nasledujicich zobrazeni

(a) g1: (2,y,2) = (u,v), pricom u = v=12Yyz
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(b) g2 : (r,0,v) — (x,y, 2), pricom x = rcos ¢sin,y = rsingsin), z =
7 COS 1.

. Najdite jakobidn zobrazenia go z predchadzajiceho prikladu.
DERIVOVANIE ZLOZENEJ FUNKCIE

. Nech z(z,y) = ¢(z% +y?), kde ¢ je diferencovatelns funkecia. Dokézte,
ze
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. Nech u(z,y) =sinx + f(siny — sinx). Dokazte, ze
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—— COST + — COSY = COST COSY.

oy Or
pre lubovolnd diferencovatelnt funkeiu f.

. Nech f(z,y) = z¢(x + ) + y¥(z + y), kde ¢, st diferencovatelné
funkcie. Dokazte, ze
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