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Na nasledujtce cvic¢enie si prineste vystupy z regresie, s ktorymi sme
robili na poslednom cviceni. Ak ste na cviceni neboli, vytlacte si nie-
ktory vystup zo stiboru regresia.doc (je na webe v €asti Cviéenia).

1. (5 bodov) Majme model
Y =X0+¢,

kde Y je n—rozmerny vektor, X je matica n X k s linedrne nezavislymi
stipcami. Ukazte, ze odhad B, ktory ma minimalny sticet Stvorcov rezidui
spomedzi vektorov (3 splhajtcich ohrani¢enie R3 = r (R je matica ¢ x k),
sa d4 napisat v tvare

B = Buns + (XTX) BT (R(XTX) ™ RT) ™" (r — RBuns),

kde BMNS je MNS odhad bez ohraniceni (ak uvedena inverznd matica
existuje). Co musime predpokladat o matici R, aby existovala matica

(R(XTX)"*RT)™"?
2. (10 bodov) Nech plati

Y =X(+e¢,
pri¢om Standardné predpoklady st splnené (X je typu n x k, mé linearne
nezavislé stipce, E[e] = 0, Var[e] = 0%I). Vieme, 7e odhadom z n dit

metddou najmensich Stvorcov dostaneme

Y —XB)T(Y - XP)
n—k

B=(X"X)"'x"y,6% =

Predpokladajme, Ze namiesto spravneho modelu odhadujeme model
Y =2vy+mn,

kde Z je typu m x r, ma linedrne nezavislé stipce a predpokladame, Ze
E[n] = 0, Var[n] = s*I. To znamena, e na vysvetlenie Y sme zvolili
nepravny model. Odhadom tohto modelu metédou najmensich Stvorcov
dostaneme

Y - Z9)"(Y - Z7)

y=(2'2)"1 77y, 8% = .
n—r

(a) Dokazte, ze E[3%] > E[62].

(b) Ozna¢me R} upravené R? z prvej regresie (z regresie s maticou X) a
R3 upravené R? z druhej regresie (z regresie s maticou Z). Pomocou
vysledku z Casti (a) ukazte, ze

B[R] > E[R3].

To znamené, Ze okrem Specidlnych pripadov je ocakavana hodnota

.....

v nespravnom.
(c) Co st tie $pecidlne pripady v ¢asti (b), kde E[R?] = E[R3]? Co musi
platit pre maticu Z7



