Doméca tiloha 5 - 4mef2 (utorok)

1. Pre aké a, f mé nehomogénna rovnica vedenia tepla

ou 0%
E_GWZI prex € R;t >0

rieSenie v tvare

u(z,t) =tf (t%)?

2. Nech u(z,t) je rieSenim rovnice vedenia tepla

2
Ou _ 0

% am2:0prex€R,t>0

so zatiatonou podmienkou
u(z,0) =sinz pre z € R.
Dokazte, ze pre kazdé ¢t > 0 je u(x,t) neparnou funkciou premennej .
3. Nech u(z,t) je rieSenim rovnice vedenia tepla

ou 0%
E—a @:0 pI‘leER,t>0
so zaciato¢nou podmienkou

u(z,0) = up(z) pre z € R.

Rozhodnite, ¢i st nasledovné tvrdenia pravdivé - dokazte alebo néjdite kontrapriklad:

(a) Ak pre konstanty a,b plati a < ug(z) < b pre vSetky =z € R, tak a < u(z,t) <b
pre vsetky z € R, ¢ > 0.

(b) Ak pre funkcie f1, fo plati f1(z) < up(x) < fo(x) pre vSetky = € R, tak fi(x) <
u(z,t) < fo(x) pre vsetky z € R, t > 0.



