Priklady na precvicenie
Rovnica vedenia tepla na ohrani¢enom intervale s nulovymi o.p.

N4ajdite riesenia nasledujacich rovnic:

1.
Ou _ 20u 0 € (0,1),¢ > 0
— —a'=— = re x
ot~ 9a2 P )
u(z,0) = 2sin(mz)cos(drx) pre z € [0, 1],
u(0,t) =u(l,t) = 0 pret>0.
2.
Ou _ 20u 0 € (0,1),t > 0
— —a"=— = re T
ot " 02 P )
u(z,0) = sin®(5z) prez € [0,1],
u(0,t) =u(l,t) = 0 pret>0.
K odvodzovaniu goniometrickych identit - pozndmka na nasledujicej strane.
3.
Ou_ 20u 1 €(0,1),t >0
— —a—— = re
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uw(z,0) = xz(1—=z) prexze€]l0,1],
u(0,t) =u(l,t) = 0 pret>0.
4.
Ou _ 200 2 prex € (0,1),t>0
— —a"—— = re x
ot 0x? P T
u(z,0) = z(1—=z) prezel0,1],
u(0,t) =u(l,t) = 0 pret>0.



ODVODZOVANIE GONIOMETRICKYCH IDENTIT
- JEDEN Z MOZNYCH POSTUPOV

Jediny vztah, ktory si treba pamiitat, je Eulerova formula
" = cos(x) + i sin(x). (1)
Pre —z z nej dostaneme
e = cos(—x) + i sin(—z) = cos(z) — i sin(x). (2)
Z (1) a (2) teraz vieme vyjadrit sinus a kosinus:
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cos(z) = 5

Poc¢itajme teraz napriklad sin(x)cos(y). Dosadime vyjadrenie pomocou exponencial (3) a
upravujeme:
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= 5 [sin(z + y) + sin(z — y)]



