Priklady na precvicenie
Rovnica vedenia tepla na ohranicenom intervale - pokracovanie

1. Najdite rieSenia nasledujacich rovnic:

(a)

o a0

Fria e tr prex € (0,1),t >0
u(z,0) = z(1—=z) prexze€l0,1],
u(0,t) =u(l,t) = 0 pret>0.
(b)
Ou _ 200 £2 € (0,1),t >0
— —a— = re x
ot ox? P T
uw(z,0) = z(1—=z) prexze€l0,1],
u(0,t) =u(l,t) = 0 pret>0.
(c)
Ou _ 200 2 €(0,1),t >0
— —a°=— = 2z prex
ot 0z P T
u(z,0) = 3z prez€|0,1],
u(0,t) =0,u(l,t) = t pret>0.

2. N&jdite limitu rieSenia u(z,t) pre ¢ — oo pre nasledujice rovnice:

(a)

ou 0%
E—(Z@ =0 prexG(O,l),t>0
u(z,0) = z*(2-2z) prezel0,1],
u(0,t) = 0,u(l,t) = 2 pret>0.



ou  ,0%u
Frim e 0 prezxz € (0,1),t>0
u(z,0) = 2*(2—-2z) prezel0,1],
ou ou

3. Nech u(z,t) je rieSenie rovnice

ou 0%
Eria e f(z,t) prexz e (0,1),t>0
u(z,0) = wup(z) prez€0,1],
ou ou

Definujme funkciu F'(t) = fol u(zx, t)d.

(a) Vyjadrite funkciu F' pomocou zaciatoénej podmienky ug a pravej strany f. Aka je
fyzikalna interpretacia tohto vysledku?

(b) Uvedte priklad takych funkcii ug a f, aby platilo: F'(0) = 0, F je ostro rastica a
F(t) — oo pre t — 0.

(c) Uvedte priklad takych funkcii ug a f, aby platilo: F'(0) = 0, F' je ostro rasttca a
F(t) — 1 pre t — oc.



