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PRIKLADY NA PRECVICENIE
BLACK-SCHOLESOvVA PDR

1. Nech V(S,t) je rieSenim Black-Scholesovej rovnice.

(a) Dokazte, ze potom aj W (S,t) = 92 ‘?;S‘g (S, t) je riesenim Black-Scholesovej
rovnice.

(b) Pouzite tvrdenie z Casti (a) na dokaz toho, ze ak ?;T‘Q(S, T) > 0 pre
kazdé S > 0, tak aj %(S, t) > 0 pre kazdé S >0at e (0,T). Toto
tvdenie hovori, ze ak je cena derivatu v case expiracie konvexnou
funkciou ceny akcie, tak aj cena v lubovolnom inom ¢ase je konvexné
funkcia ceny akcie.

Bez dékazu mézete vyuzit nasledovné tvrdenie (dokdZeme ho neskor,
ked sa budeme zaoberat parabolickymi parcidlnymi diferencidlnymi
rovnicami): Ak V(S,T) > 0 pre kazdé S > 0, tak aj V(S,t) > 0 pre
kazdé S > 0 at € (0,7T). To znamend, Ze ak je cena deriviatu kladna
v Case expiracie, tak aj jeho cena v Iubovolnom case je kladna. Ta-
kyto derivat nemozeme dostat zadarmo, ani za jeho prevzatie dostat
zaplatené.

2. N&jdite vsetky také riesenia Black-Scholesovej rovnice, ktoré maja tvar
V =V/(9), t. j. cena derivatu zavisi len od ceny akcie.

Névod: Pre V dostaneme linedarnu obycajna diferenciadlnu rovnicu dru-
hého radu. Treba najst dve nezavislé rieSenia, vSeobecné rieSenie je ich
linedrnou kombinéciou.

3. Najdite vsetky také riesenia Black-Scholesovej rovnice, ktoré maja tvar
V(S,t) = A(t)B(S).



