Vzorova pisomka 2

2-EFM-107 Parcidlne diferencialne rovnice, 2024

Pisomka je closed-book, bez poznamok, telefénov, smart hodiniek a pod.
1. [4 body] Néjdite riesenie rovnice

ou  O%u
ot Ox?
so zacCiato¢nou podmienkou

=1lpreze (0,1),t>0

u(z,0) =0 pre z € [0, 1]
a okrajovymi podmienkami
u(0,t) = 1,u(1,t) =t pre t > 0.
2. [4 body] Néjdite riesenie rovnice

ou_ o

5 8x2:egzprex€R,t>0

so zacCiato¢nou podmienkou
u(z,0) = cos(3mx) pre x € R.
3. [4 body] Nech u(z,t) je rieenie rovnice
@ _ u — 202412024
ot Ox?
so zacCiatoénou podmienkou

prexz € Rt >0

u(z,0) = 2292* pre x € R.
Dokézte, ze u(z,t) je pre kazdé ¢t > 0 kovexnou funkciou premennej .
4. [4 body] Nech u(z,t) je rieSenie rovnice

ou  O%u ou
— — —+4+3—=0 R,t>0
ot  Ox? + Oz pre x € 1K, b >

so zacCiatoénou podmienkou
u(z,0) = e~ mm pre x € R.
N4jdite hodnotou integralu ffooo u(zx,t)dx je pre kazdé ¢t > 0.

5. [4 body] Néjdite riesenie rovnice

ou 0*u
E—ﬁzoprexe(o,l),t>0
so zaciatoénou podmienkou

u(zx,0) = sin(207x) cos(24nwz) pre z € [0, 1]

a okrajovymi podmienkami

u(0,t) = 0,u(1,t) =0 pre t > 0.



