J Ro6zne priklady

Metody riesenia uloh
») z pravdepodobnosti
a Statistiky

Nicolas Tournier: Dice players
http://www.the-athenaeum.org/art/detail.php?ID=133783
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www.iam.fmph.uniba.sk/institute/stehlikova



(10 bodov) V Case t = 0 bola zverejnena na internete domaca tloha a termin jej
odovzdania je t = 2, pri¢om ¢ je Cas v tyZdfioch od zverejnenia Glohy. Nahodny
¢as, v ktorom si $tudent stiahne tlohu ozna¢me X a ¢as, v ktorom ju odo$le mailom
vyucujacemu ako Y (prirodzene musf platit, Ze 0 < X < Y < 2). Z predchéadza-
jacich 8kolskych rokov je zndme, Ze zdruZena hustota ndhodného vektora (X,Y)
je

f(may.}=%(‘2—:r)(2—y) pre0<z<y<2

a 0 inak.

Predpokladajme, Ze Student si tlohu stiahol v polovici prvého tyZzdna. Najdite
bravdepodobnostné rozdelenie tasu, v ktorom tlohu odovzda.

fppt.com



Priklad 2: Poistenie (SOA)
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* Suma, ktoru zaplati poistovna nemocnici,
sa sklada z dvoch Ccasti Xa Y

* Vieme, ze D(X)=5 000, D(Y)=10 000 a
disperzia celkovej sumy je D(X+Y)=17 000

* Nove pravidla: X sa zvysi o konstantnu
sumu 100 a Y sa zvysi o 10 percent

Aka je kovariancia X a Y po tejto zmene?
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Priklad 3: Vyber urny

Hraci si postupne zvolia urnu - prvy
lubovolnu, druhy zo zostavajuich dvoch.
Potom kazdy vytiahne nahodne jednu
gul6Cku zo svojej urny. Vyhrava ten, kto
vytiahol vyssie Cislo.

Je vyhodnejsie vyberat urnu ako prvy

alebo ako
druhy? @ @
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Priklad 4: Tri mesta
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* V istom Case popularna hazardna hra v
Polsku

* Stavite na jedno z miest a hodite troma
kockami. Ak padne sucet zodpovedajuci
vasmu mestu, vyhrate trojnasobok vkladu.

Aka je stredna hodnota vasej vyhry?
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VARSAVA VTR AR
POZMNAN
6~8~9~16~18 4 ~7~11~14 ~ 17
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- Priklad 5: Prave jedna sestka

Hodime n kockami. Aka je pravdepodobnost,
Ze padne prave jedna sestka?

Pri akom n je tato pravdepodobnost
maximalna?

AKky pocet kociek n mame zvolit, aby sme
maximalizovali pravdepodobnost, ze padnu
prave dve Sestky?
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Priklad 6: Este raz kocky

Hodime n kockami.

Aka je pravdepodobnost, ze sa pritom
objavia vsetky cCisla 1, 2, 3, 4, 5, 67
Najdite najmensie take n, pri ktorom je tato
pravdepodobnost aspon 95 percent.
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