Priklady z pravdepodobnosti a Statistiky 2 (KAMS, FMFI UK)

3 Rozdelenia funkcii ndAhodnych vektorov

Priklad 3.1. Nech X, Y sa nezavislé ndhodné premenné s rozdelenim Exp()\). Najdite
hustotu ndhodnej premennej X + Y.

Priklad 3.2. Nech X, Y st nezavislé ndhodné premenné s rovnomernym rozdelenim na
intervale (0, 1). Néajdite hustotu a stredni hodnotu nahodnej premennej XY

Priklad 3.3. Nech X,Y st kladné nezévislé spojité nahodné premenné. Vyjadrite hus-
totu nahodnej premennej XY pomocou hustot ndhodnych premennych X a Y vzorcom
analogickym ku konvoluénému vzorcu.

Priklady na precvicenie

Priklad 3.4. Nech XY st nezévislé ndhodné premenné s rovnomernym rozdelenim na
intervale (0,1). Najdite hustotu, stredntt hodnotu a disperziu nasledovnych ndhodnych
premennych a) X +Y; b) X —Y.

Priklad 3.5. Nech X, Y sa nezavislé ndhodné premenné, pricom X mé rovnomerné roz-
delenie na intervale (—1,1) a Y ma rovnomerné rozdelenie na intervale (—2,2). Najdite
hustotu, stredntt hodnotu a disperziu nahodnych premennych X 4+ Y a XY.

Priklad 3.6. Nech X a Y st nezéavislé ndhodné premenné a nech Z = X/Y (predpokla-
dame, 7e {w]Y (w) =0} =0, t.j. Y sa nikdy nerovna nule). Najdite distribu¢nt funkciu a
hustotu nahodnej premennej Z pre pripady a) X,Y ~ Exzp(1); b) X,Y ~ Rouvn(0, 1). Pre-
svedcte sa, ze v ani jednom z tychto dvoch pripadov neméa nahodna premenna Z konec¢ni
strednt hodnotu.



