3. Hlavna hodnota nevlastného integralu

Definicia 3.1. Nech funkcia f je definovana na celej mnozine realnych ¢isel (—oo,00) a
nech je integrovatelna na kazdom uzavretom intervale. Budeme hovorit’, ze funkcia f je
integrovatelna v zmysle Cauchyho, ak existuje limita

n
lim f(x)dx

= J_pn

Tuto limitu budeme nazyvat’ hlavnou hodnotou nevlastného integralu funkcie f v zmysle
Cauchyho a oznacovat’ symbolom

vp. /_Zf(a:)da::nli_)ngo/;f(a;)dx

(v.p. su zaciatocné pismend francizskych slov valuer principal - hlavnd hodnota.)

Veta 3.1. Ak je funkcia f neparna a integrovatelna na kazdom uzavretom intervale, tak
je integrovatelna v zmysle Cauchyho a hlavna hodnota jej integralu sa rovna 0.

Ak je funkcia f pdrna, tak je integrovatelna v zmysle Cauchyho na intervale (—oo, 00)
prave vtedy, ked konverguje nevlastny integral

/000 f(x)dx

Definicia 3.2. Nech funkcia f je definovana v uzavretom intervale < a,b > s vynimkou
jediného bodu ¢, a < ¢ < b a nech je integrovatelna v kazdom uzavretom podintervale
intervalov < a, c), (¢,b >. Budeme hovorit’, Ze funkcia f je integrovatelna podl'a Cauchyho,
ak existuje limita

EE%I+ </ac—s fz)dz + . f( )dx) = v.p. / f(x

ktora sa nazyva hlavnou hodnotou integralu v zmysle Cauchyho.
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a) v.p. / d =0; b) v.p. / ] du =0; c) v.p. / sin xdx = 0.
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98. Najdite:
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c) v.p. / La;da:; ) V.p. / arctg xdx.
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