Vysledky, navody a poznamky

(1] (—00,0)U (0, 0).

E‘ a) Spojita; b) spojitd; ¢) spojita pre y # 0.
IZ‘ Spojita pre y # 0.

(71 a)1b) 150) 55 d) 05 e) T f) In 22 ) L
(8] o

‘E Nie. (Prejduc k limite za znakom integralu dostavame nulu. Ak najskor vypocita-
me integral a potom prejdeme k limite, dostavame % Vsimnite si, ze v bode (0,0) inte-
grovand funkcia nie je spojita.)

[13 ] +In [%} , pre y > 0. V bode y = 0 derivicia neexistuje.

’E Nie. (F’(0) = m, kym derivacia podintegralnej funkcie podla y sa pre y = 0 rovna
nule.)

5 3 2 2 2 43
IE‘ a) 2ue7Y —e Y — fy r2e™® Ydx, b) eBy™+1)y [ + & +l)} _ 3e¥ .

y )
) e¥lesvl cosy — eVl Ulsing 4 [0 VT a2V das d) [+ + b | sinfy(b + )] -

[g + W] sin [y(a + y)]; e) (— In(1+y%); f) fy,—y) + 2f0 fl(u,v)dx, kde u =z +y a
v=x—y; g 2y fy sin (% + y* — y?) dt + 2 ny2 sin 222. cos 2zydr—
2y fo dxf Y cos (x + 12 — y?) dt.

[16] o) F(y) = 3f(y) + 208" (v): b) F"() = 2f(y), ak y € (a,5), F"(y) = 0, ak
y ¢ (a,b); > F'(y) = 2559, kde A2f(y) = fly+2h) = 2f(y+h) + f(y).

7] FO(y) = (n - 1)!f(y).

E‘ dx — H

21 ‘ (n+1)2”+11n2 241

(n+1)?
23 ‘ % [(5;‘24%9;1’)2 + %arctg 9].

[24 ] )ﬂlnﬂ b)7rlmJ3|ﬂﬂ c) 0, ak |a| < 1;mIna?, ak |a| > 1;
d) Zsgn aln (1 + |a]) e) marcsina.

@‘ a) Ano; b) nie; ¢) 4no; d) nie.

(26 | =1n(1+2).

@\ In 2£L

at1-
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b— . b242b+2
@‘ a) arctg mm%mj’ b) %ll’l agi2a—-il_—2'

@‘ a)y>1;b)y>0;¢c)y>1;d)

’<1 e)y<l;f)y

(33 ] Prepiste dany integral ako % [ sin(y+)atsin(y=biz g,

T

@‘ a) Konverguje rovnomerne; b) konverguje nerovnomerne.

‘E a) Rovnomerne; b) rovnomerne; ¢) rovnomerne; d) rovnomerne; €) nerovnomerne;
f) rovnomerne; g) nerovnomerne; h) «) rovnomerne; ) nerovnomerne; i) rovnomerne; j)
nerovnomerne; k) rovnomerne; 1) nerovnomerne.

II| a) Spojita; b) spojitd; c) nespojita v £1; d) spojitd; e) spojita; f) nespojita v
y = 0.

@‘ Nie, pretoze zamena poradia limity a integrdlu dava ako vysledok 0, kym v
skutocnosti je dana limita rovna 1.

‘ 39 ‘ Ukazte, ze pre 'ubovolné ¢ > 0 existuje dostatoéne velké B a y vyhovujice

podmienke 0 < y < £ In 21%}%35 (0 <e <2MB), kde M = supg<,<p|f(z)| # 0, tak, ze

| o eV f( d:z:—fo z)dz| < e.

‘ 40 ‘ Zamente poradie limity a integralu a pouzite substiticiu z = /n.ctg z. Pri
pocitani limity, ktori dostanete, pouzite Wallisov vzorec.

[41] a)1;b) 15¢) 35d) 0
[42] —pym m
43 | (=)

T

44 ‘ x  1.3.5..(2n—3)

2y2"—12.4.6..(2n—2) "

@‘ Navod: Polozte xy = t.

[47] a)nt;b)0;c)Int;d) TIne.

[48 | a) $1n2; b) ln%; c) arctg mﬁ;ﬁl; d) 5In QZJF—’”;' e) m(vV1—a?—1);
f) —In =0 V1=a®. o) warcsina; h) I = 5sgn (ab)ln%, ak ab # 0, I =0, ak
ab = 0; 1) o I n(la|+[b]), b#0;]) 2 [ab(a+b) +a*Ina+b3Inb— (a® 4+ b3) In(a+b)],
a>0,b>0.

[50 | ﬁ Navod: V integrdli I = [;° e~ dt urobte substiticiu ¢t = zy, = > 0,

potom vynasobte e a integrujte v hraniciach 0 < z < +o00. Dostanete vzt’ah I? =

fo e~ d fo xe‘x v? dy. V integrali na pravej strane vyuzite substiticiu a = x (y + 1)
+oo  dy iy

2 0 1+y2 — 4°

(511 a) yzem=5 b) /Zeki; o) e ) va (VB- Va); o) y/Ee s 6)

2
b T4
4a\/ae o

a dostanete I? =
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@‘ 5sgn b.

53 | a) 7T‘b| VTa; b) Tsgn (a+b)+sgn (a—b)];c) 3n
f) alal;g) 15 h) §n|g)i 1) .

(54] 7,10l

[55] o) 7(1-e2);b) TEleDolal; o) 2 cos ko~ VAT,
156 ] L/TLvE
157 | a) /14 sin <“C;b2 + Zsgn a); b) V/meos (a® + 5); ¢) /msin (a* + F).

2

[60] ) jheib) 275 ) i d) I (14 2)50) g/,

4 n
OLL ) 50) 321 (3): 0 w55 @) ity ©) 250 1) 3 8) SV
62 | a) nsmmr,()<m<n b) B(n—m,m), 0 <m < n;
C)a;p(%)m—HB(_;Ll;,p ¢) O<&ﬂ<p,d)7711B( 1—%), < 0 alebo n > 1;

e) iB (2L ) i m > —1, n> —1; f) seos s 1l < 1; 8) I\F( 1), il > 0; h)
tg

a-+b

o7 l; d) Fsgn a; e) Flal;

2 2 cos

F(p+1),p>—1;i)%,[Fé’?ﬂ)},p>—l,3)—%,0<p<1 k) In |5 j 0<p<
1, 0 < ¢ < 1;mcotg mp (Névod: Integral mozno chépat’ ako hrfrlo [B(p,e) — B(1 —p,e)].).
E—>

@‘ a) In 27 (Vyjdite z toho, ze dany integrél je mozné prepisat’ ako
%fol In[['(2)['(1 — )] dz a potom pouzite vzorec (iii) pre gama - funkciu.) b) In/27 +
a(lna —1) (Derivujte dany integral podla parametra a.) c) % (1+1n%) (Prepiste dany
integral ako % fol In [['(z)I'(1 — z)] sinTmzdx a vyuzite vzorec (iii) pre gama - funkciu.) d)
=.

IE‘ Urobte substitticiu z = ¢+ a vyuzite spojitost’ gama - funkcie pre z > 0.

IE‘ a)L a # 0; b)I—2|a|2 m&%)bmmw,aka%()l 0, ak a = 0.

2T'(m) cos &
7] e (3.)
68 | m2

3
a2 T%(2)
[69] 2lp).
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